
,1. Tiirurici DAlRA$il$Lt\Rr-

' Herhangi bir t0ketim'bilegiminde mallar arasrndaki
Marjinal ikame Oranr (MRS);nialtarrn o t0ketim bitbgimiigin
marjinal faydalarr oranrna egittir.

MRS=-dqt =MUr =6U/6qt-dq.' . MU, 6U/6q,

_ Fayda fonksiyonunun'krsmi tijrevleri ahnarak, mallann
. marjinal faydalarr elde edilebilir

"*r-_.6U/6qr 
= 4q3,'= q"

' 6U/6qr 8gr qz 29,

Fayda fonksiyonu U = 4q.,qt bigimiride otan.bir t1ketici-
nin optimum luketim bilegimi ql = tS V€ Q. = 24 birimdir. Bu

tuketici igin marjinal ikame oranr {MRg)'yi bulunu2.

1

Fayda fonksiyonu U = Qr2Qz bigimindq olan bir t0ketici,
gr = 3 ve (z = I birim malttiketerek'belirli bir fayda elde et_
mektedir. Bu trjketicinin (q.) mahndan 2 birin tuketmeye
razr olabilmesi igin kendisine'en az kag birim (q2) malt teklif
etmek gerekir?

Tuketicinin (g1) matr ttiketimini bir birim azaltmaya razr
olabilmesi, elde. ettifi toplam fayda dtizeyinin defigmeme-
sine bagtrdri. Trtketicihin ba$langtgta elde etti$i toplam
fayda, agalrdaki bigimde ifade etjildbilir, I

PR@

U = Qr2Qe = (32).9 :.. U =72
Tuketicinin 2 birim (g1) matr t0keterek bu kadar loptam

fayda elde etmesi, aga[rda gor0ld0lti gibi, ancak ve ancak
18 birim (Qr) mah tirketmesiyle hiimt<tin olabilir.

72= (22). !z ... Q2 = 18 birim

'$u halde, t0keticiye 18 birim (qr) mah tektif etmek gere-
kir.

Okuyucu, burade, fark (A) geklindekideligmelerle t0rev-
sel (d veya 6) deligmelerin aynr sondcu vermedilini gozden

kagrrmamahdrr.

'Bir tiiketici d6nem harcamasryla yalntzca (q,) mah satr-
naldrlrnda.75 birim, lalnrzca (g2) matr satrnaldrgrnda ise
30 birim mal satrnalabilmektedir. Ancak, t0kelicinin
gergekte satrnaldrgr (Qr) mall,miktarr 10 birimdir. Buna
g6re,.

a) ttlketici kag birim (Q.,) mah satlnatmaktadrr?

b) T0keticinin butge doprusunun egimi kagtrr?

a) T0keticinin btitge denklemini aga[rdaki bigimde ifade
edebiliriz.

_r^D
Qr=t--'1'o.

Pz P2. "
Ayrrba, agaprdaki biiytkt0kler problemde verilmigtir...

Qr=-i
t,2

=30..'. C=30F2

=75 .'. C = 75 Pro.= C
".Pl

C.C + s0p?=7s'pr ... + = ! =.o,t'P275
Elde etti$imiz sonuglarr, ttjketicinin brjtCe denkteminde

yerlerine koyahm.

gz= 30 --0,4 q,

)':l
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92 = 10 iqin b0tge denkleminigozelim.

10 = 30 - 0,4 g i =1 gr = 50 birirh

b) .B0t9e denklemini problemin (a) grkkrnda elde etti$i-

mize gdre, biitge do[rusunun e$im.ini kolayca bulabiliriz.

ClO" Y t
fff =lJ5 =--:r- =-0,4 \r{a. D' sYI | 2

Qi = 6z ve Q, =.29 de$erleri, yukandaki'egitlikte ybrlerine

konularak, mal fiyatlarrndan'biri.oteki cinsinderi' elde edilebi-
lir. ... ...

= l'-?9 = !t ... pr=o,spz
6+62 P2

$imdi, elde ettifimii bu bilginin igrIr 
'attrnda, 

titketicinin
biitge denklemini olugturalrm.

":trqr.+P2qz , '
240 - (0,5 Pr) 62 + Pz (29). =r 60 Pr= 24Q

" Pz='4TUbirim' -"

(Pr)'nin bu delerini, yine (P2) cinsinden ifade ettilimiz
(P') eqitlilinde,yerine koyafu m.

Pr = 0,5 Pz= 0,5 (a) - -Pl = 2 TUbirim

Bir t0keticinin optimum tilketim bilegiminin rizerinde yer
aldr!r kayrtsrzlrk e$risinin denklemi Qa= 10qr--0'5 ve gelir-tu-

. ketim efrisinin denklemi de.qz=1,25q, bigimindedir.

Pr = 10 TUbiriril olduluna gdre,
a) (qe ) mahnrn fiyal (P, ) kag Tl-'dir?

' b) T0keticinin donem ttlketim harcamasr ne kadardtr?

Problem:1.04

kagtrr?

, Britge do$rusunun denkleml q. = 40 -^ogr'bigiminde'olan

bir ti.rketici, C = 160 TL donem"harcamasr fapmaktadrr.. Bti
t0ketici (Q1) mahnrn birimirie 2 TL odedigine'gdre, btjtge

do$rusunun denkteminde yer alan (a) parametresinin de$eri

I 
i Triketici b0tge do[rusunun dehkleminden anlagrlryor ki,

tLlketici but0n parasryla yalnrzca (qr) malr satrnalsaydr,

Qa =-40. birim satrnalabilecekti. T0keticinin toplam
hariamasr da bilindigine gore, aga$rdaki iglem yaprlab.ilir.

. q, =* - 190 =+o :..p"=4TLPz Pei

Ote yandan, problemde, (qr) matr liyatr P, = 2 TL olarak

verildiline- gOre, b0tgei d-ogrusunuh egifi i bulunaOilir.

*=P=-i.!-'=-a....a=3-g,5 '

dQr Pz 4::;,-..:.: "' Problemin her iki grkkrnrn goztim0ne_hazrr|k olrnak

tizere, bir gekil gizerek, b?zr gozlemlerde buluqabiliriz.

Problem:1.05

Donem harcamasl C = 240 TL olan.tuketicinin fayda
: fonksiyonu U = 5q, + 6q, + Qr.Qz bigimindedir.

Davranrglarrnda rasyonel olan bu, triketici Qr = 62 ve

I Qz = 29 birimlik bir ttlketim bilegimine sahiptir. Buna gore,

mallann birim fiyatlahnr bulunuz.

Bir ttketim'bildgiminin optimum olabilmesi igin fiyatlarrn
birbirine oranr, mallarrn marjinal faydlrlan oranrna egit

olmahdrr. Bu ll. Gossen Kanunu'nun bir gere$idir.. 
_

. 6U/6q1 
- 

Pl i't
-,T,6U/Eq, Pt

Problemde tri keticiri in f ayda fonksiyonu verildi[ine gore,
bu fayda fonksiyonunun (q,) ve (qe)'ye goie ktsmi ttirevleri

ahnarak, mallarin marjinal fdydbtarr bulunabilir.

6U/6q.,.- 5+qz - Pr'
=-L-6U/6qr'6+9r P2 .

ql

ii

ii:

ti

I

rl

Qizimde de gorulQ0$0 gibi, tiiketicinin satrnaldrpt mal bi-

tegiminin geometrik yeri (c) noktastnt vermektedir'Bu nok-

tada tiiketim bilegimi optimum oldufu igin, bu nokta bir ya9:

dan gelir-tuketim e[risi tizerinde, 6te yandan da belirli bir

kayrtsrzhk e$risi tjzerindedir. $u halde, optimum trikerim bi-

legimini bulabilmek igin kayrtsrzlrk e[risinin denklemi ile ge-

lir-t0ketim e$risinin denklemini birbirine egitlemek gerekir.

-o.s :. . 1.s
Qz= Qz + 10q1 = 1,25q1. =? Qr = 8 ;. qt= 4

. $imdi artrk t0keticinin trjketti$i !C, ) mat, miktannt kolayca

bulabiliriz. (q,) igin Q.,= 4 de$erini kayttslzltk e$risi'veya ge-

lir-tUkijtim elrisi denkleminde yerine koyarak tuketicinin sa-

trnaldr$r (02) malr miktannt tesbit edebiliriz.

l/l Fuo



q2 =1,25q1=1,Q5. (4) ,'. Qz =5
- 0,5 1n

Qz =1OQr =--# .'. .Qe = 5' 
^l 

4 '

$imdi proble.rlin 9r klarr nr n gdzrimitne gegebiliriz.

.a) Ttiketicinin satrnaldl$t mal mikarlan ve (qr) maltnln fi-

yatr belli oldu$una g6re, marjinal ikame oranr (MRS) yarflr-

Ftyla (q2) malt fiyatrnr bulabiliriz. Marjiinal.ikaqne oranr

(MRS)'yi bulabilmek igin kayrtsrzhk elrisi denkleminin t0re-
' vini alrp bunu (-) ile garpmak yeterlidir.

.AnD
MRS=-99-?='1i1 +.sqlt'u=10 = 

5 -10,',,"- dq,-%-" "'1 
. %- TG-F,

.':' Pz =16 TUbirim

b) Ttiketicinin satrnaidrgr mallarrn miktarlarr ve fiyatlarr

bilindigine gdre, tilketicinin donem harcama tutarr (C) ko-

layca elde edilebilir

C=PrQr+ PeQz =+ C='(1O).(4) +'(16).(5) 
.

... Q=120TL

Problem: 1.07'.

Bir ttiReticinin fayda fonksiygnu U j Qr.g.2 bigiminObOir.

Ote yandan, bu tiiketicihin gelir-tuketim-elrisinin kapalt
denklemi Ce qz - '109r 

= 0 olarhk ifade edilmigtir. (qr) malrnr

(Pr=.a) birim fiyattndan sattnalan tUketici, (e) mallnt, hangi

birim f iyattan satt nalmaktadtr?

- 'Birttiketim 
bilegiminin optimum olabilmesi igin fiyatlann

birbirine oranr, mallarrn marjihal fayd'alarr orantna 6git

olmahdtr. Bu ll. Gossen Kanunu'nun bir gerelidir.
' 'AUlOq., 

= 
P,

5U/6q. P 2 '

; Problemde ttketicinin fayda fonksiyonu verildi$ine g6re,

6u.fayda fonksiycinunun (q.,) ve (qrJ'ye gdre krsmi t8revleri -

ahnarak, maltann marjinal faydalan buluhabilir.. '.: :

,. 2

Qa - Qz - a

Zqqz 2% Pz

Gelir{uketim e$risi kapalt denklemi yardrmtyla (q.)'yi,

' (Q.,) cinsinden ifade ederek, yukandaki. e$itlikte yerine koya-

hm.

' 
9z- 10Qr'9,.'. Qz=109r

-qz -1-oQr:A :.'.pr=e,1 6,'2q' 2q, P2
'

Bii t0keticinin optimum t0ketim bilegimi, denktemi
gz=72,glo'25 bigiminde olan kayrtsrzhk efirisi trzerindedir.

Dcinem harcamasr C = 135 TL olan triketici rasyonel dav-
randr$rnda.(qr) mahndan 16 birim satrnalmaktadrr, Buna
gore, tCIketici donem'harcaryasrnrn ne kadannr (q.) malr

satrnalmak igin harcar?

Kayrt'srzlk e$risi denkleminde (q') yelle 9r = 1.6 koya-

rak, tuketicinin satrnaldr$r (q 
z ) mah miktannr bulabiliriz.

' - o.25 79
9z =72Qt 

' + Q2 = --?- .i' Qz = 36
1{te

. Ote yandan, kayttsrzltk e$risi denkleminin eQimini (-) ile '

garpmak suretiyle t0keticinin mariinal ikame orant (MRS)'ye

ulagabiliriz. Bir gekilde .elde edecelimiz marjinal ikame

oranr (MRS)'yi de fiyatlann bjrbirine oranlna egitleyebiliriz.

MRS= dQr - 1go;t'ru t __lL = Pr..
dql \\.-_'. ./.' q,1/q', Pz

Yukandakie$itlilde (qr) yerine 9r ='16 de$erinikoyarak,

mal f iyatlarrndah birini, 6teki cinsinden-if ade etme o. lanalt n t

eld.e ederiz. . :

--g-18 -lr .'.'Pz=9p,
16ffff s2 .P2. : 18

' 
$imdi artrk, t0keticinin b0tge denkleminiolugturaqak mal

fiyatlannr buiabiliriz.

' 13s =16P.*60(32 P,) .'. Pr=1,6875TL. '18

(F')'in bu de$erini; (P,) cinsinden ifade ettilimiz (Pr) egit-

li$inde yerine koyaltm.

p, =#'P1'"+ P2 =# (1,G87F)

Buna gore, tiiketicinin (92) matrna yaptrQr harcama arttk

kolayca tesbit edilebilir.

Pz . ez = (3). (36) = lo:.'lt

"' P-z=3TL

1:09.

' Bir t0keticinin opiimum tiiketim.bilegiminin tilerinde yer

aldr!r kayrtsrzlrk elrisinin denklem! Qe=320.9r-0'5 bigimin-

dedir. P., =a'ike.fl, t0ketici rasyonel {aVrandr$rndu gl = 4
birim mal satnalmaktadtr' (Pr-= 0'4 a) olsaydr' tiike-tici p's-

iybneldavrdndr!rndaka9birim(q.,)ma|rsat|nahrdl?

I i+Iit!r. 4..-lrll-!FiI;a!f -:$:itrr::"::r,l."j:'i :'i:Ji.ii;l

. Uzerind6 optimum tiiketim bilegimi b-ulunan kayrisrzirk
.. vAsrrrrue vP(rrrrurrr -:-'-_:

e$risinin. denklemi bilinmekteiir. Kayrtstzltk. e$risinin

; ,1.
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e$imini'bulup, bunu (-) ile garpmak suretiyle mariinal ikame

oranr (MRS) elde edilebilir

MHs = -.132. oQr

Derlgeide bii t0keiici iEin, bu gekilde bulunan marjinal

ikame oranr (MRS), mal fiyatlarr oranrna egit olmak zorun-

- 1,5

= 1609r

dadtr.
D'MRS= tt 

= 16oqlt'5= ?-
.z'Pz' '.' ' 0,41

Qr = 16

.'. P2=3TL

'J, dt-a

:1.10
' Bir t0kelicinin biitge dogrusunun elimi m = - 2'dir. Bu t0-

ketici. gelirinin t0m0n0 harcadr$rnda ancak (50) birim (q;)
malt sattnalabilmektedir. Pr = 6 TUbirim oldu$una gdre, tt-
keticinin d6nem harcamasr (C) kag TUdir? '

' Hatrrlanacalr 0zere, f0ketici bijtge do$rusunun e$imi,

malfiyallarr oranrnrn (-) ile g-arprmrna egittir. (q.,) mah tiyatr

problemde verildi$ine gore, (q.) malr fiyatr kolayca bu[u-

nabif ir.

;-.
6 =--lJ- 4 -2.P2

6te yandan, t0keticinin biittn'parasrnr (qz) maltna har-

camasr hatinde bu maldan'50 birim satrnaldr!i da bilinrirek-

tedir. $u halde, tilketici harcama tutartnt bulmdk igin yaprla-

cak ig; (qr) niah birim fiyatr.(3) ile (50)'yigarPr,naktan ibaret-

tir. ,."-\l
C = Pz. Qa = . C = (3). (50) ;'150 T!,'

*r (y

:1.11

Fayda fonksiyonu U --Zqrqr'+ 6q, + 2q, bigiminde olan

bir t'riketici; ddnem harcamast'C -- 212TL iken, rasyonel

daviandr[rndi tiyatr Pr = I TUbirim olan (q') maltndan

gr = 14 birim satrnalmaktqdrr. Buna Elore,

a) tiikelici kag birim (q) mali sattnaltr?

b) (qJ malrnrn birim fiyatr (P2) kag.Tldir?

a) Bir ttiketim bilegiminin gptimum olabilmesi, mal fi-
yatlan:oraryntn, nfallann madinal faydalhrr oranlna egit

plmasrna Dagllolr.

6U/6qt_P, r .'
6U/6q2 .t Pz

f-e ta:
3'6

Problemde tiiketicinin fayda fonksiyonu verildi!ine gore,

bu fayda fonksiyonunuh (q.,) ve (qa)'ye g6re ktsmi tirrevleri

ahnardk, mallann marjinal faydalarr bulunabilir.

6U/6.Qr 2qz+ 6 
= 

P, ''

6U/6q2 2qr+2 P2

Qr = 14 ve P,=8 defierlerini, yukarrdaki egitlikte-yerlerine

koyalrm.

. 2q"+6 8 24O

-=-- 

--=-
. 2(14) + 2 P2 2q"+ 6

(P2)'nin (qr) cinsinden elde ettisimiz delerini, olu$tura-

ca[rmrz bOtge'denkleminde yerine koyaltm.'

.:. . 240
C=Pr Qr +Pz 9e + .212= (8). (14) +;=-' Zqr+6

"' Qz= 15 birim

92

b) (qr) mahnrri birim liyatr (Pr,)'yi bulmhk igin, qr= 15

de$erini, (qr) cinsinden ifade,edilmis (Pz) denkleminde ye-

rine koymak yeterlidir. 
_.._.---.---_

240 240 A 60 .'l '
ya=- =- :.,! rr-- TL )' 2qz+6 2(15)+6 t,_--\9-l

ttt

.aG

Ir4A!,aq ega-Cry la P 1 = 1 2 I'l.Jbi ri m -ve F2 = 3J Ub irim--f iy-at-

ta n q,a! n q!-a0., 
" nf - lu-Fe-li 9! n tn pp-tt.m urn t[ keti m- bi[e. I,i mi n i n

u ze {1 d e, 
. 
y-e !' a l d r g r.,,-kay tls.t z l t.k"-'e"$ri"s i ni n '.-d"en-klem i

Qz:1-0-?- j.af .3biqimindedir..-Basy-one.l-dav*rara.n-.-bs".tlhe!ci'
m a ll a r14 .l.r 

g @-irin de, n IaS Fi.rtf n'eal4el 1p

Uzerinde optimum tuketim bilegimi bulunan kayttstzltk

.e$risinin denklemi bilinmektedir. Kayttstzlrk e!risinin

elimini bulup, bunu (-) ile gaipmak suretiyle marjinal ikame

oranr (MFIS) elde edilebilir.
rla . -3

MRS=-i"t =2048q1-
oQi

Dengede bii'ttlketici igin, bu gekilde bulunari marjinal

ikame orant (MRS), malfiyatlarr oranlna egit olmak zorun-

I oaarr. . u

'P.. -3 .12
MRS=I =+ '2048q,- =-= ,'. q1=8

Pz3
(qr )'in bu de$erini, optimum tiiketim bilegirpinin itzerinde

,,yer aldrlr kayttstzhk e$risi denkleminde yerine koyarak, tij- -

keticinin satrnaldllr (q 2) miktarrnr elde edebiliriz.

-^.' -z 1'024 i I. 9z=1024q1- + 9r=E .'. q. = 19 I A,(s-)' ,Ll ,#-**' * | t+'

', ''

\j
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Fayda fonksiyonu U = Qrgez bigiminde olan bir ttiketici,
piyasa {iyatlart,'strqstyla .'P,=.4Tl/birim ve Pe = 5.
TL/birim olan'mallaraloplam olarak C = 420.TL harcaya-
caktrr. MUmkirn en gok laydayr elde edebilmesi igin
t0ketici, mallann herbirinden kag birim satrnalmahdrr?

Bu, tipik bir krbrt altrnda maksimizasyon problemidir.
Boyle bir optimizasyon probleminin g6z0mtinde Lagrange
fonksiyonundan yararlarfrlrr. Lagrange fonksiyonunu olugtui
rabilmek igin, bir amag fonksiyonuna, bir de yan kogulveya
krsrt denklemine ihtiyag'vardrr. Ele aldrlimrz prolilemde
amag fonksiyonu, tfiketicinin maksimize etmeyi istedili
fayda fonksiyogudur. $u.halde, amag fonksiyqnu problemde.

verilmigtir. \
Yan kogul veya kisrt denklemini ise, tlkelicinin b0tge

denkleminden elde edebiliriz. Bunun igin oncetikle, ttiketici-
nin butge denkleminiolugturahm. Tuketici, elindeki paranrn 

.

bir bolilmtlh[ (e.,) mah,.bir b6l0mirn0 9e (qr) malr satrnal-

mak igin halcayacaktrr.

.. C=Pi.qr+ Pz.9z + 420=49tlSqa

B0tge denklemini, krsit veyd yan kogul denklemi olarak
ifade edebilmek iqin, sfrra egitlememiz gerekir.

420'4q'- 59.= 0

Bu d0zenlemelerden sonra, artrk Lagrange fonksiyonunu
olugturabiliriz.

. G = qoql+ ),,(420- +q., - Sqr)

- Artrk, yaprlacak ig; Lagrange fonksiyonu (G)'yi
'maksimize eden de$igken delerlqrl (q'), .(qr) ve (i.)Vr

aragtrrmaktan ibarettir. Bulunan de$igken delerlerinin bir
maksimumu verebilmesi igin, ikinci derece koguilarrnr da,

". aynca, sallamasr gerekir (').

Bunun igin, Lagrange fonksiyonu (G)'nin krsmi tuidvleri
,ahnarak h6r bir krsmi ttirev srfrra egiilenir ve bu gekilde olu-
qan denklem sistemi, bilinmeyenler igin goztil0r.

' .6G. z 2(^ )=Qz-4)t=0 ... l.=0,25q,
6Q'

\

AG
(= ) = ?qoqz -.51" = o .'. l" - 0,4 qrqz .

6Q,

':
(-) lnisaai analiz baktmtndan 6zi:el bir i)nemi otmad*ga,.ikinci' derece kogultann safiland@t varsayilmtgtr. eok deligkenti

fonksiyon!ann ekstremumlan igin i(<inci dereie koguilaintn neter

.olduklan hakktnda, okuyucu, yazann Mikroihisat kiiafuntn
matema.tiksel ek ksmtna bagvunbilir.

,. FL1 cla\
---=4-*s '/.4t-qt

.='

f,-\
ii'+ 1-*Jq-.

3 i.C .1 .T1ketici Da:vrantFlart

t$ I = 420 -+q, - sq, =,0

llk iki ktsmi turev egitli[inden elde ettilimiz (tr ) de[erlerini
birbirine eSitleyerek, agagrdaki.ba!tntryd ulagabiliriz.

z'
l, = 1. =+ 0,25q2 = O,4q'tqz+ Qz: 1,9Qr
(qr)tin (q,) cinsiriden buldulumuz bu. delerini, iiqirnc0

ktsmi tbrev egitli$inde yerine ioyarak, t0keticinin rasyonel '

daVrandr$rnda satrnalaca$r (qr) ve (gz) mal .miktarlarrnf
bulabiliriz.

420 - 4qr- 5(1,6q1) .= 0 ,+ 12q.= 429

.i g r = 35 ve Qz= 1.,6 (p5) = 56 birim

. Bu durumda, t0keticinin C =.420 TL'olan toplam harca-
masr, mallar arasrnda, agalrdaki bigimde dq$rlacaktrr.

420 = 4.(35) + 5. (56) = i40 + 2g0 = 42O

1.14

Her iki mah,da (a) gibi aynr birim fiyahan satrnalan bir tu-

keticinin optimum t0ketirir bilegiminin 0zerinde yer aldr$rka-
yrtstzhk elrisinin kapalr denklemi Uo-q.,qr0'5=0 bigiminde-
dir. Tuketici, (1a) birim (q1) malr satrnaldrlrnda, 

'

a) davranrgrnrn rasyonel olabilmesi igin kag birim (q2)

malr satrnalmahdrr? .

b) Bu'ttketici satrnaldr$r her iki inalatoplam olarak ne

kadar harcamayapafl
c) Bu t0keticinin b0tge do!rusunun elimi kdgtrr? .

a) Tuketici davranrgrn rn rasyonefoiaLilmesi igin, mallarrn

fiyatlannrn oranr mallarrn marjinalfaydalan oranrna egit ol-

mahdrr. : l

6U/Sq, - Pi

6Ul6q, P2

Mallairn marjinal faydalann r bulabilmek igin, optimum tii-
keJim bilegiminin 0zerinde yer aldr$r kayrtsrzhk eliisi kapalr

denklemini agrk hale.getirerek, fayda-fonksiyonunu belirle-
yelim.

..o 0,5 -: ..o 0,5 o.i
U -q.qr'=0=+ U.--QrQz' .'. U=Qrgz
gimdi, fayda fonksiyonunun srrasryla (qr) ve.(qz)'ye g6re

krsmi,trirevlerini alarak mallarrn marjinal faydalairnr bulalim.
0,5.6U/6qt_ ez _ gz

6Ul6q, 
o,Eq., qro,u o,fa r

Mallann marjinal faydalan .orantnt rirat tiyattari orantna
egitleyelim. . .

I

.l

t.
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I

I

I

6U/5qt _ Pt Qa

6U/6q2 P.2 0,5Q.r

Elde etti$imiz bu sonuncu egiflikte (q.,) yerine, Qr = 14
de$erini koyarak, (q.) mah miktannr.tesbit edebiliriz. . I

6U/6q, Pr 
'e, 

" 

t 
'

- 

=- =' -:=j--:.- =1 ... Oo=Tbifim6U/6q, Pz 0,5(14) . " 12-

b) Mallann fiyaflarr ve miktarlarr Ueiti otOuguna g6re, tii-
keticinin her iki mata yaptrgr toplain harcama (C), koLyca
bulunabilir.

G=PtQr+PeQe =) C=!a)(1a)+(a)(7)' - 
.

.'. C=.21 a TL '

c) T0ketici biitge do$rusunun efiimi, mal fiyailarr
orantnrn (-)'ile garprmrna egittir. Her iki mal fiyatr da (a) gibi
aynr buy0kltlle sahip oldugundan btitge.dolrusunun e$imi
(- 1)'dir.

dq, P, AlTl =-5 = ------.:i = --I_AauY1 f2 a

. rt*

Hayatr iki donemden olu$an bir t[keticinin biitQn hayatr
boyunca elde edece$i toplam fayda, her bir dohem tukete-
ce[i mal miktarlarrnrn bir fonksiyonu olarak agaltda veril-
migtir.

lJ = 24qQir.Qrr. Q,,z. Qf ,

Mallann donemler itibariyle'fiyatlarr.ise p'=1 TL, pzt= 2
Prz= 4 TL ve P22= 3 Tl/birimdir. Bu verilerden hareket
ederek t0keticinin gokdonemli fayda.fonksiygnunu elde edi-
mz.

Elde eftili faydayr maksimize edebilmek igin tuketici,.ha-
yatr n rn birinci ddneminde;; aga6rdaki egiilili gergekle gtirmek

-= 
|

a
.16 .

1.15

zorundadrr.

6U/60,, P..

5U/6q., P 

".,

486 q .,., .q rl .q rz.q !z' _ 1

, n<
zqsqlr.qrr.qlu 2

ikinci d6neminde de, agaltdaki egiflili gergeklegtirmek
zorundadrr.

6U/6q.', 
=,Pr"6U/6qrz Pp

. 2 nq
2499rr.azr.9ze

,trro r?""***o"

C-r = Prr Qrr + Pa Qer Cr = Qrr +2ezr

I

.'. ITI = -.1

-'.qi1=4q21

Alaca$rnr tahsil etmek isteyen bir kimsdye, kargl taraf iki
fa.rkf r 6deme planr oneriyor. piyasa faiz oranr i = 

o/o 2O
olduguna gore, alacaklr, bi2e 9616,.agafrdaki 6deme plinla_

. nndan hangisini kabul etmelidir?

Birinci 6deme planr: R, = 1S0 ve Bz = 800 TL. . -.

|kinci6derire-p|qnr:Rr=300vpR.=tg2TL..

ilk bakrgta alacaklinrn birinci odeme planlna g6re tahsil
edeceli para, oteki plana kryasla, 18 lira daha'fazladrr,
Ancak, her iki'odeme planrnrn gergekgi Uir bigimOe kargrlag-
trnlabilmesi igin bu planlarda yeralan odeme tuiarlarrnrn
bugrink0 de!erlere indirgenmesi gerekir.

Birinci 6deme planrna g6re ydprlacak tahsitatrn bugiinkii
de$-e'ri: .

'.cnn
1 5Q + --19!-- = 150 + 250 = 400 TL 

:

(1+ 0,20 ) - -i 
,- 

-
ikinci odeme planrna g6re ydprlacaf tahsilatrn bugUnkti

deleri: -

300 + r j'1t?-=,' = 300 + 110 = 4i1g 11
(1.+ 0,2O) ' ': '-

Gorul0yor kf, ilk bakrgtqelde edilen izlenim, aldatrcr o[-
mugtur. Bugunkti de$ere indirgeyerek yaptrlrmlz bir kargr-
lagttrma, ikinbi <jdeme planrnln alacakir agrsrndan birinci
c;f eqe planrna te.rcih edi:e.:e!ini gosrermektedir.

i.

Buldu[urhuz bu delerleri t0keticinin her bir donem b0tge

flenklertrinde yerlerine koyah m.

= + ' j. 9zz= (2tB) 9r,z

:+

Ct= 4get+ 2gzr

Lzr;'- 9zr==- Y€
o

4C, -

Qrr ='zl9zr = -;-
_o

C2=Pi2Qp+Pzzga ? C"i 4q.,2+.3qg

Cz= 49re+3.(213)gv'

co n-.'. Qre= # u" qn; (2l3l.qiz = Y2
6''9

Mallann, donem t0ketim harcamalarrnrn bir fonksiyonu
olarak ifade etti$imiz bu degerlerini; t0keticinin rnat ttjketim
.fayda fonksiyonunija mallarrn yerine koydufumuzda, t0ke-
ticiniri gokdonemli fayda fonksiyonuha ulagrnz.

' , .O.s. U = 243 qrr.gar.Qre.Qi:-



t) =243E9I. c' 
. 
c, .gd:

(6)' 6 6 
(b)o'u

u = ci.c]''
. Bu ornek problemin gOz0mOnde de gonild0$ii gibi, tiike-

iicinin gokdonemlifayda fonksiyonu, hig bir bigimde, donem
piyasa faiz oranlanndan etkilehmemektedir.

Buidulumuz gokdonemli fayda fonksiyonu igin zbman
ikame oranr agalrdaki gibi hesaftanabitir.'-

' Hayatr iki ddnemden olugan bir triketicinin gokddnemli
fayda fonksiyonu agagrda verilmigtir. . .

{1584 - C1) + (2s20 -C2). (0,8) = 0
('!584 - C1) + (2016 -.0,8 Cz) ' 0 '
3600-Cl-0,8C2=0'

..T0keticinin b0tge zarnan denklemini elde ettik.l Krsrt
denklemi.belli oldu$una. gore; artrk Lagrange fonksiyonunu
olugturabiliiiz. , I

:l rE
G = cr.cz'i l, (3600 _ cl_ o,gC2)

$imdi de, maksimizasyon igin Lagrange fonksiyonunun
krsmi t0revlerini alahm..

tr:' 
.( "" ) = t,scl.cl't- 0,8r.= o .j. l,= t,azscf.c!'s6Ct

(+ ) = 360.0 - c, - g,B cz= o
61.. .\'(f.)hrn 

ilk iki denklem yardimryta elde editen degerterini
. birbirine egitleyerek trrketic'iniri.birinci d6nem t0ketim har-
camast (C1), t0keticinin ikinci d6nem t0ketim harcamasr
(C.) cinsinden ifade editebitir.

sctrc];t= t,ezs cfc!'5 ... c1=,t,og,
(Ct) igin bulunan bu degeri, [ig0ncti krsmi ttirev denkte_

minde yerine koydu$umuzda; tikriticihin, d6nem trjkerim
harcamalan, (C') ve (C.)hin sayrial delerleri etde editir.

36pO - 1,6 C2 - 0,8 C2 =.0 ... C2= 1500 TL.

Cr = 1,6Ce = 1,6 (1500) ... C;= 2400 TL

Bu bilgilerin igrlr altlnda, gor0yoruz ki, triketici; birinci
Qonemde. 1SB4 Tlllik getirine fargriit< 24OoTLharcamak_
tadrr, Dem'ek ki, t0ketici, bu dOnemde'g16 TL sermaye pi_
yasasrndan boig almrgtir. buna iargrlrk,-.t0ketici, itinci Oa-
nemde 2520 Tllik getir etde ettili halde, 1 S00 Tl,tik r0ke_
tim harcamasr yapriraktadrr. Bir bagka deyigle, t0ketici bu

. donemde, 1020 TL tasarruf etmi$tir. Ne yar,ti, triketici, bi_
rinci donemde 816 TL borg almrgtlr. Bu borg T" 25 laiziyte
bidikre bdenecekir. Borg,.faiziyletinift", (816).(1 + o,2si =
1020 TL tutmaktadrr. Boylece, t0ketici, artan geliriyle,
birinci donemde aldrlr boicu ve faizini dderirigtir.

: t*:

- dc, 
= 

6U/6C1

' dCt 6U/6C2

scfcl''.._-]-----..-_-=-
, (1,5) Ci.ios

=2c"cl

olugturarak.ige

dC,
=? --

dci

at:

1.17 . -

u = cl,cl'u
Ote yandan, trlketici, hayafinrn. ilk yansrnda Ri =15g+

TL ve ikinci yarrsrnda da R. ='252O TL gelir elde et_' mektedir. Sermaye piyasasinda piyasa f"i= orin,-irl,
it=o/o25'dir. Buna gdre, hayatr boyunia elde eOecegi

. toplam. faydayr maksimize edebitmei igin tuketici nei Oi,
donem itibariyle kag TL harcama yapacaktrr?

Bu, bir krsrt altinda maksimizasyon.problemidir. Bu ne-
denle, Lagrange fonksiyonu yardrmiyla Qdztilebiiir. Amag;
tilketiciniri gokdonemri fayda fonksiyonunu rnaksimize et-
mektir. Bu amacr gergeklegtirmede kargr kar$ya kahnan k_
srt ise, b0tge zaman denklemidir,

6ncelikle, t0keticinin'krsrt denklemini
baglayahm.

T

.. I (R,-'",).(1+j.,1)-1=o
, ,t,:l

Ele aldrlrmrz plobleinde, (t = 1, 2) oldulundan, t0keligi,
sermaye piyasasrnda yalnlzca bir tgk defa. iglem
yapabilecektir. gu haldb, iskonto orantnr igeien bug0nkii

. deger.indirgeyicisi [.1 +iJ'11 agalrdakigibi ifade editebitir.

. .t=f igin =r it+jr,,)-t:t-t=1 
.

t =2 igin = (1+i12)-1=.t-:t.1.t*ir)-1= 1,2s-1= 0,g
Bun a gore, t0ketici nin gg!g%ru!-.{"g[le!1t aga! r dakirbigimiafti. : *"nffiffi- .18

(1584 - C., ) + (2520 - Cz). (1,r 0,25 ;-1- 6

39
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.Tirketicinin b0tge zaman denklemini' aga$lddki bigimde

otugturadiiiriz. .:

'(Rr - Cr) + (Rz j Cr). (11ir)-'= 0

Problemin verilerini, ktslt denklemi haline dOn0gtiir0lmtg

bOtge zaman denklem'r-r1'de yerlerine koyal rm.'

(450 -'C1) + (600 - Cr). (1+ i ) '= 0
. -r -1 ,

450 + 600. (1+ i) -Cr - C". (1+ i) =Q

TUketicinin' piitge zaman denkiemini elde'ettik. Krsrt

denklemi belli bldu[una gdre, artrk Lagrange fonksiyonunu

olugturabiliriz
. o.s -1 -1-

Q=C1.Cl'-+L [450+600. (1+i) -Cr -C2. (1+i) ']

$imdi de, maksimizasyon igin Lagrange fonksiyonunun

krsmi turevlerini alaltm.

1 

jn 
1= c!'u- t = o . ... l,= c:':

6C.

tjgl = o,s cr.c2o'u- l. 1t* i )t1=o
6C,

l,'=0,5(1+i)Cr.Qo's

tr1 -1, (+) = [aso+6b0. (1+ i)-'-c., -c". (i+ i)-'] = 0
61.

(I)hrn ilk iki denklqm yardtmtyla elde edilen delerterini

birbirine egitleyerek t0k-eticinin biiinci d6nem t0ketim har-

camasr (C,,), t0keticinin it<inci d6nem t0ketirh hariamast

(Cr) iinsinden ifade edilebilir. i :

. nq ,r.-0,5 
.r _ C"

Cr'" =0,5 (1+ i) Cl.Cz-'- .'. Cl = ==*-"t- os(t*i)
(C')'in (C2) cinsinden elde ettifimiz bu de$erini 0giincti

krsrni't0rev denklcminde yerine koydulumu:Ca, iC2), pi-'

yasataizoranl (i)'nin bir fonksiyonu olarak elde edilir.

450 + 600. (1.* i)'' 
#; 

- c2. (1+ i )-1=-0

450+60b. (1+i):1 - zc;.(1+ i)-1- c2. (1+i):1= 0

. +SO +OOO. (t+ i)'1 = 3C". (1+ i)-1

:. Cz =150 (.1+ i) + 200 , . ,

(C2)'nin .fonksiyonel ifadesini, yine {C.) cinsinden ifade

eOitmig (C,) egitliginde yerine koydulumuzda, bu defa Qa,

(C,), piyada faiz orant (i)'nin bir fonksiybnu olarak bulunur.

c.=, c2, _ 150(1+:i)+200"
.: 0,5(1+i) ,0,5(1+i)'.

40

:; cr= f| +soo

Elde etti$imiz sonuglare dikkat edilirse, piyasa faiz oranl

(i) arttrkga,-tirketici 1. d6nem tuketimini azaltmakta, buna

kargrhk 2. d6nem t0ketimini artirmaktadrr.

'Zaman layda fpnksiyonu U = C.,".Cz bigiminde olan bir

tiiketicinin 1. donem geliri Rl = 2000 TL ve 2. 6engmlgeliri

de R, = 3000 Tl'dir. Piyasa faiz orani i = Yo 50 oldu$una

gore, bu t0keiici, rasyonel davrandt!tnda, piyasaya ne

kadar borg verir veya piyasadan ne kadar borg altr?

.Bu.na g6re, t0keticinin b0tge zaman Qenklemi, agalldaki

bigimialrr.
-1 

i

-(Rt - Cr) + (Rz- Cr). (1+ i.') ;0
Problemin verilerini; krsrt denklemi haline ddntigt0riilm0g

btitge zaman denkleminde yerlerine.koyallm.

(2000 '.C1) + (3000 - C2). (1+ 0,50 )-1=0 
-

-i
(2000 - C1) + (3000 -C2):(1,5) = 0

-l

4000 - Cl - (1'5) Cz= 0

Tfiketicinin b0tge. zaman denklemini elde ettik. Ktstt

denklemi belli olduSuna g6re, artrk Lagrange fonksiyonunu

olugturabiliriz. .

.6 = cf.cr+ i. [4ooo - c, - (1,u j-] 9.l
$imdi de, maksimizasyon igin Lagrange fonksiyonunun

krsmi ttlrevlerini alaltm. 
i

( 6G 
) =2ctcz-x.=Q ?'=2c\cz

6Ct

tjgt =cf - 1t,s1'1rIo- ;. ?r"= 1,5 ci
" 5Cz' '

CA

ti9l = 
4ooo - cr - ('r,s )" cr= o

61. v

(t)htn ilk ikidenklem yardtmtyla elde edilen de$erlerini

birbirine egitleyerek tiiketicinin birinci d6n'em ttiketim har-

camasl (Cr), t0lleticinin ikinci d6nem t0ketim harcamast

(C2) cinsinden ifade,edilebilir. - .

'- -.'- -l .-^z ^ '4Cz .

2C1C2=1,$Q, Ot=f

(C.,) igin bulunan bu deleri, Q9!nc0 denklemdd y6rine

koydu$umuzda, tUketicinin dpnem t0ketim harcamalart,

(C,) ve (Cr)hin saytsalde$erlerielde edilir.



.4ooo - + _ (1,5y-1cr=o.3

4ooo + -. t=", 
= o ,. cz,= 2ooo rL33

l

cr= + =4(2ooo) = 2667 TL'33
Bu bilgilerin r9r$r altrnda, gor0yoruz ki, t0ketici; birinci

donemde 2000 Tllik gelirine karqrlrk 2662 TL'harcamak_
tadrr. Demek ki, tUketici, bu ddnemde 067 TL sermaye pi-
yasasrndan borg almrgtri. Buna kargrllk, tuketici, ikinci d6-
nemde 3000 TL'lik gelir elde eftili halde2000 Tl:tik tijketim
hargamasr yapmaktadrr. Bir bagka deyigle, t0kdtici bu dtj-
nemde, 1000 TL tasarruf etmi$tir. Ne var ki, ttjketici] Uirinci
drinerhde 66.7 TL borg atmrgttl. Bu borg:% S0 faiziyle birtikte
6denecektir. Gergekten- de, borg, faiziyle . birlikte,
(66?.(1 + 0,50)= 1000 TL tutmaktadlr. B6ylece, t0ketici, ar-

.tan geliiiyle; birinci'donemde aldrlr borcu veifaizini 6demig-
lir. '

Bir ttlketicinin.bir g0h igin bog zaman
fayda fonksiyonu aga$rda verilmigtir.

2!
U=48F+FR-F-

(F) ve gelir (H)

1 .Tfiketici Davnnrylan

G = 48F + PL.FL - F2+ l. (24 - F - L)

Maksimizasyon igin fonksiyonun krsmi t0revlerini aiarat<
srfrra egitleyelim.

cL

{!=+e+ P1.L- 2F -}'=0 =+ }.=:48 * p..L - 2F6F

=Pl.F-X=0=+ L=Pl.F

AG'l- 
=24-F-L='0q1 .,1 

,

$imdi, bu denklem sistemini g6zelim.

1. =.1, =+ Ps.F 148 +'Ps.L - 2F ..

24 -F- L=0 + 24 -l 48 +PL'L 
I - L =o(p.+ 2) J

, 12P,
.'. l-= -" -- e1+f : .. :

Bir saatlik emele odenen 0cret srflra dolru giderken, trj-
ketici, hig gahgmaydcaktrr. Buna kargrhk tlcret.sonsuza (')
giderken, t0ketici g0nde en gok 12 sabt gahgacaktrr. ,

LimL =Lim( 
12Pt )=o

PL-+o Pt+1'

LimL=1;6112PI-1=i2
Pr{- iPt+1'

Ayrrca (L)'nin (P1)!e'g6re t0revi pozitif oldulundan, 0c-
retteki artrg, t0keticinin g0nl0k galrgma s0resini, bir bagka
deyigle, iggricti faktor azrnr drtrracaktrr.

b) Saat ticreti PL= 5 TL oldu$unda t[keticinin giinde kag
saat gaitgaca$r ve .n9 ka{3r gqtir etde edeceli agaflrdaki
gibi bulunur.

,' 12 P,L---------:- + L-12(5)Pr-+l 5+1 -:-'..

R = Pr_. L + R= (5) . (10) ..r. R = 50 TL
' ttt

r, 
_Bir tilketicinin aytrk b9[r (ny,ve bog zaman (F) fay{a

fonksiyonu U = 60F + F.R - F bigimindedir.,Burada, (F) tii- .

keticinin bir ay boyunca dinlendigi gOn sayrsrnr; (R) ise tti-
'keticinin bir ay boyuncaetde ettigi gelir tutarinr g6stermek-
tedir. ..- .:

': 

''. 
. l

6G

-6L

-Burada, 
(F) bir gfin boyunca iiiketicinin dinlendigi saat

saytstnt, (R) ise t0keticinin bir giinde elde ettigi gelir tutannr
96stermektedir.
- a) Bir saatlik gatrgma kargrh$r iicret dttzeyinin bilinmedi_

lini varsayarak, tirketicinin grinhik igg{icrl azrnr (saaUg0n),
bir saatlik. Obret d0zeyi (p1)hin'bir fonksiyonu olarak
L = f (Pr_) bigiminde ifade ediniz.

b) Bir saatlik Ucret diizeyini p1= g TL varsayarak t0keti-
cinin g0nde.kai saat gahgacapinr.ve ne kadar gelir eilde
edece[ini bulunuz.

a) Lagrange fonksiyonunu.olugturarak ige ba$layalrm.
Bunun igin, bir yandan krsrt dehklemini, dte yandad da tti_

, keticinin bir g0nde elde. edeceli geliri, gahgma stiresi cin-
sinden ifade edelim.

T.=F+L=+ 24=F+L + 24-F-L=0
.R+Ps. L

Fayda fonksiyonunda tn) yerine, onun (L) cinsinden de_
$erini kqyatrm.. .' .:

U : 48F +FFt- F2' =+ U 
=48F+ 

F (pu.L) .,F"
' .. ' .:'- .' ' 

'.2

' ArtrkLagrangefonksiyonunuolugturabiliriz /r\\') Limit alrke4, okuyucu, L'Hopitat Kurah'ndan yanrlanmaltdin
'...

41'. i

- 48 + P,.L

.20



- 
a) Bu titketiciirin i9 giicti azr (g0n/ay) (L)'yi, g0nliik iicret

duzeyinin bir fonksiyonu'olarak L"'= f (Pr-) bigiminde ifade

I s mail B u I mug / g 62 DmttT Mikroikti s at P ro bl e ml e ri

ediniz. :

b) Ayrrca, bu t0keticinin gtinl0k Ucret sonsuza giderken'

bir ayda en gok kag giin galrgmaya razt olabilece$inibulu-

nuz. "

a) Lagrange fonksiyonunu olugturarak ige baglayaltm'

Ayrtca (L)'nin (PJVe $6re.t0revi pozitif oldu$undan, irc-

retteki arttg, tiiketicinin aylrk galtgma siiresini, bir bagka de-

yigle, iggucit faktor'aztnt arttracakttr:

21.22 '

U = Qr.Qe2 bigiminde bir layda fonksiyonuna sahip o.ldn

birtuketici mallan, strastyla, Pr'= 10 ve Pr= 4TUbirim fi-

yattan satt nalmaktadr r. Bu tiiketicinin geli r-tuketim e[risini

Qz = f (gr) bigiminde ifade ediniz.
Birnun igin, pir yandan ktsft denklemini, 6te'yandan da t0-

keticinin bir afda elde edece$i geliri, gahgrna siiresi cinsin-

den ifade edelim.

T=F+L=+ 30=F+L =+ 30-5-1-=.0

'l=P'-':
' Fayda fonksiyonunda (R) yerihe, onun (L) cinsinden ile-

Gelir-tr.iketim e$risi, di$er gartlar veii ikbn, tuketicinin mal

setine yaptr$t harcama tutarl degigti$inde tOketici optimu-

munu Ba$layan mal bilegimlerinin geometrik yeri olduluna

gdre, problem, triketici denge egitli$inden hareket edilerek

goztilebilir. T0ketici denge gartlnl itade ederek problemi

g6zetim. \ ,

.(6U/6qr) MU' P1
= --------- = 

-(SU/SqJ MU, P2

'2
Qz =1q = 4Qz=20qr2qrqz 4

Problem:1.23 .

$erinikoyaltm.

U = 6OF+.FR- F2 =+ U = 6OF+ F (P1.'L) - F2

r.'. U = 60F.+ PL. FL - F2

ArtrkLagrahgefonksiyonunuolugturabiliriz. .

G = 60F+ PL.FL- F'+l (30 - F - L) ,

Maksimhasyon igin fonksiyonun ktsmi ttirevlerini alarak

srfua egitleyelim:

sn''o 
=60+ 

p1.L- 2F-i'=0 =+ l.=60 + pL.L- 2F
6F

XG"Y 
= PL.F- L= 0 =r'1. = Pu.F

6L

=30-;F-L=0

'Eir tUketicinin (Qr ) .malt Engdl f onksiyonu

Q, = 100C - 0,29'bigimindedir. T0ketici, hangi gelir

diizeyini gegti$inde, bu mal, t0keticiagtslndan dnemsiz bir

.'- q2 = 5q1

$imdi,.bu denklem sistemini g6zelip. . -

'' --, ^F - r 60*P;'-L
' .1.=1,+ Ps.F=60+P1.L-2F .'. F=-:-

r-. 
*- 

.;-. (P1+ 2) '

39,F-L=o=+ 3o-[u?=*P'=f ]-r=o '

' (P1+ 2) '
{ED i'

. | - 'ul L._ p,r*1
:.-tr

b) Uciet sonsuza (') gideiken, ttiketici.afd4.sn,qbk {5
gungqigaca*it., 

. . .

.I A.D
LimL =1;ni1:'Yl! )=15

P, * 1.',' 'Pr-:+ -. ', - .'. . ;

O timit al,,ken, okuyucu, L'Hopital Kunlrhdan yanrlanmaltdr.

mal nitelili kazanmaya baglar?-

, Bir maltn onemsiz mal olabilmesi igin tilketicinin geliri

veya ddnem harcamag arttllrnda bu mala oian tiiketici ta-

lebinin azalmast gerekir. Bu ise, Engel fonksiyonuhun gelir

veya donem harcamast (C)'ye gore t0revinin negatif deler
almast demektir. $u halde, yaptlacak ig; froblemde verilmig

Eqgel fonksiyonunun t0reyini alarak bunun hangi kogullarda

negatif bir igaret alaca[tnt incelemdkten ibarettir..

1j9t-1= 1oo - o,4c < o ... 1oo < o,4c'"dc' 
.

' ... c>250T1 :
$u haldO, t0kelicinin geliri veya donem-haicam4sr 250

TL'yb.ulagrSrcafa kadar normal. olan'bu mal, d6nem getiri

veya harcamasr bu d0zeyiagtr!rnda dnemsiz hale gelmek-

6G

6I

iaiAL

tedir.

a

t4



Problem:1.24

Gelir-triketim elrisinin denklemi ge= 2Qr + 10 bigiminde
olan bir t0ketici, mallan srrasryla, Pr = S TUbirim ve p, = 1Q

TUbirim fiyattan satlnalmaktadrr. Bu ttiketicinin' (q.,) matr
Engel lonksiyonunu ql = f (C) bigiminde parametreleriyle

birlihe ifade ediniz.

:-;-::. .;l:'i-:

.Ttlketicinin b0tge'denklemini olugturalrm ve daha sonra
bu btitge denklemini kbpah formda iiade edelim.

C,= P., q1 + P2q2 =+ C - Pr gr - pege 
= 0

Bu kapah denklemde, malfiyatlarinr ve (qr)'nin gelir-t0-
ketim elrisiyle (q.') cinsinden ifade editmig de$erini yerlerine

.koyalrm. . .

C.5 9r- 10 (2q.,+1O) =6=e O:25 Q'- 100=0 .

Ula$trgirmrz bu kapah denklemi (q' ) igin gdzebiliriz.

C-eS q,- 100=0 /. q,=0;04C-4
. Boylece, t0keticinin (qr) malr ,Engel fonksiyonunu

I Qr = I (C) bigiminde parameieleriyle birlikte te'sbit ettik. Elde' efti$imiz Engel fonksiyonuna dikkat edilirbe, ttlketic'i; donem
geliriveya donem harcamasr 100 TL'ye ulagrncaya kadar
bu maldan hig satrnalmamiktadrr. Gergekten de, gelirimiz
belirli bir d0zeye ulagtncaya kadar hig t0ketmedigimiz bir

I gok mal ve hizmet vardrr.

Gelir-t0ketim elrisinin denklemi gz= 49r ;'24 Qigiminde
olan bir t0ketici, (Q2) mahnr 4 TUbirim fiyattan safinalmak_

.tadrr..Buna g6re, bu tiiketici hangi harcama dtizeyinden iti_
baren (qr) mah tuketmeye baglar? i

b

1 .Ttkefici Davraniglart

pozitif b0trin gelir dijzeylerinde t0ketici (Q.,) matrndan 9u yd
da bu olgtlde mutlaka satrnalacakrr.

|1.26

Her iki mala yaptr$r toplam harcama C = p20 TL olan bir
t0keticinin, ( 0 . Pr S + - ) arahlrnda, fiyat-tOketim elrisinin
denklemi agagrda verilmigtir. .

Qr=9+ 11

2q,+1 .

t.
Bir bilgilerin rgrgr altrnda, trjketicinin (g2) matrnr hangi bi-

rim fiyattan satrndldrgrnr bulunuz.

bonem harcamasi ne olursa olsun, (q.,) rnalr.fiyatr (p')
sonsuza giderken, yani (Pr+ i- ) igin, t0ketici (q) malrndan
satrnalamaz hale gelecek, yani (qr-+g) olacahr. B6yle bir
durumda, kabul etmek gerekir ki, t0ketici; donem haicama-
slnrn tumtiyle, yalnrzca (Q2) mah satrnalacaktrr. $u halde,
yaptlacak ig; (qt-+O) igin, fiyat-t0ketim elrisinin limiliniatrp,
tuketicinin C = 220 TL harcamayta kag birim (qr) matr

satrnalaca!inr bulmaktan ibarettir.

.Lim q. = Lim ( 9 ..1.'JJ-) 
=20

Qr.+ o 2qt + 1

T0keticinin d6nem harcamasinl b-0tun paraqrylg sattna-
labilece$i (qz) matr miklarrna b6ldufthrlzde, (qz) matrnrn

birim liyatrnr elde ederiz-

Pr- C + Pe -220.ez zo

6

P2 =,1 1 TL

Tuketicinin btitge denklemini olugturalrm ve daha sonra
bu butge denklemini kapalr formda ifade edelim.

C=Prql+ P2q. =+ C-PrQr-Pzgz =0'
Bu kapah denklemde, (qz) matr fiyatrnr ve (qr)'nin gelir-

t0ketim egrisiyle (q.,) cinsinden ifade edilnfig degeriniyerle-
rine koyalrm.

C- PrQr - 4 (4qr- 24)=O=+ C- p.,q,,-16q1+96 =0
C-Prgr-16qr+96 =e =e C- q, (p.,+iO)+90 =O
Ulagtrgrmrz bu kapatr denklemi (q' ) igin gdzebiliriz.

C+969r= -
, Pr+16
Buna gore, (qr) mah fiyatr (p.,) ne olursa olsun, C> 0

, gelirveya ddnem harcamasrnd" q,r 0 olacaktrr. $u halde,

,l -zt

Donem trlketim harcamasr (C) kadar btan bir ttiketici; fi-
yatlan,srrasryla (P,) r,e {Pr) olan (q').ve (o,r) rnallarrnr tU-

ketmektedir. Trlketicinin bu iki mala iti$kin layda fonksiyonu
aga!rda verilmigtir.

U = Qr + QrQz- 9z

Bu t0keticinin (qi) ve (q.i matr Marshalt'cr tatep fonksi-
yonlannl, ayrt ayn gkannrz..

Optimum t0ketim bitegimini bulabitmek igin Lagrange
fonksiyonunu olugturaft m.

t
G = Qr +.QrQz+ q] + 1" (C - P., er - PaQz) ,'

' Fonksiyonun krsmi turevlerini alarak, herbirini srfrra egit-

leyelim.
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sl?
( ": )=1 +ez-IP'=0 =r

6qr

'1jQ'1=Qr+2Qe-LP2=.0
5qz

(6G )=c-Pr.gr-Pz.Qz=o'61. '

Lagrange fonksiyonunun maksimumu igin ikinci derece

kogullannrn vadr$r do[rulandtktan sonra, yukarrdaki denk-

lem sistemi (gr) v-e (qz) igin gozti[ir. Buna gore, 96ztim so-

nucu (q,) ve (q2) igin elde edilen Marshall'ct talep lonksi-

yonlan a9a!tda verilmigtir.

C-P;qr=-_-'': 
. 2(P2- P1)

Elde ettisimi4 talqp fonksiyonlan, dikkat edilirse, genel

gosterimini Qr=f (Pr,P2,c) ve Q2=f (P1,P2,C) bigiminde

ifade etti[imiz Marshall'cr talep fonksiyonlartntn deligkenle-

rini igermektedii.

Ornelin, trlketicinin donem t0kelim harcamast C = 1050

TL ve maltartn fiyatlart da btrasryla Pt'= 2 TUbirim ve

Pz = 10 TUbirim olsaydr, t0ketici rasyonel davrandtltnda
(q,) mahndan 200 birim ve (qa) maltndan 65 birim talep

edecekti.

ilk ikidenklemden elde edilen (L) delerleri birbirine eqit-

|enerek,(qz)de0erl,(e||.cinsincend|deedilebitir.
D P" ZPt

l, = l, =r .'. Qa = ---:--- .Qr
2 : 2qrciz P2

Qz

(Q")hin (Q,)tinsinden bu de[eri 090ncu krsmit0rev egit

li$inde yerine konularak, denklem goz8ltir.

(6G )=u"-q.,.qi =0 + u"-q.,.(2ft.q.,)t=0'
6i" l'z

" lr', u'
"' et=\A ve' ez=

r2. .Po.C-2P..C+Po
d_c'-\ra

2P1 (P2- Pr )

Qz=LPr-.1

+ Qt =7"P2.-2q.2

Bir tuketici, fiyatlarr strastyla (Pr) ve (P.) olan (C') ve (Qr)

mallannr tilketmeKedir. Tuketicinin bu iki mala iligkin fayda

fonksiyonu a9a$rda verilmigtir.
2

U = QiQe

.: Bu t0ketibinin (q') ve (qz) mah tazmin edilmig Hicks'gil

talep fonksiy'onlartnr ayn ayn gtkartntz.

-T0keticihin 
amact faydastnt sabit tutup harcamastnt nii-

nimize etmek olduluna gbre,.tuketicinin Lagrange fonksi-

yonu aga[rdakigibi olugturulabilir. .. :

G = Pr.er + Pz.Qi+ l,(Ui'q.,.qi)

Lagrange fonksiyonunun ktsmi tirrevlerini alarak'stftra

e$fileyelfm. 
r

' s./: t P
( "' )=R,-l,.ql=0 =+ l,=-l-L''6Q,' 2

9z

( 6G 
)=Pr-l'-zqrqz=or=. ?,'=

6q,

(6G)=uo-q,.ql=o
6ir

1.29

Birim fiyatlan Pl= 5 ve- P, 
= 

8 TL olan mallardan tilketici

gr= 80 ve Qz = 50 birim satlnalmaktadtr. (q,) matr liyattnrn

3 TL/birim diigmesi sondcunda, tiiketici, Slutsky'e g6re,

geliri kaglira artpt$castna davranmd.gereSi duyar?

(qr) malr fiyattnrn d0gmesinden 6nce t0keticinin ne kadar

harcama yaptrlrnr bulaltm.

C = Pr q, + P2q2 =+ C = (5) (80) + (8) (50)

.'. C=80OTL

$imdide, (C) matr fiyalrnrn d0gmesinden sonra tilketici-

nin, Onceki md biiegimirii ne kadar harcamayla sattnalabile-

ceflinibulaltm-

C = Pr q, + P.q, =+. C = (2) (90) + (8) (50)

.-. c-560T1

T0ketici, hei iki harcama tltart arastnda fark kadar, yani,

(800 - 560 =2401TL getiri artmtggastna davranacakttr''

: 1.30

Bir tiikatici, C = 800 TL harcayarak, birim fiyatlan Pl= 5

ve P, = I TL olan mallardan strastyla Qr= 80 ve.qz = 50 bi-

rim satinalmakta ve belirli bii fayda elde etmektedir'

(q.) malr fiyatr (Pr)'nin Pe = 10 TL'ye grkmastndan sbnra'

t0ketici her iki mala C = 910 TL harcamakta ve mallarrn

herbirinden bilmedifimiz miktarlarda satlnalmalitadtr'

Hangi halde, t0ketici daha m0retfehtir?

Pioblernde tOketicinin fayda fonksiyonu verilmedili igin

soruyu, Hicks'in bakrg agrsryla irdelemek miimktin de$ildir'

Buna kargtltk, Slutsky'nin yqklaglmtyla soruya bir cevap
..-it^L:t:-

P2

44

2Qrgz



(qz) malr liyatrnrrr artmasryla t0ketici, kugkusuz, bir reel
gelir kaybrna ugramrgtrr. Trjketicinin gelirindeki azalmayr
bulabilmek igin, 6nceki mal bilegimine gimdiki mal
fiyatlarryth.. ne fadar para harcamasr gerekti$ini
ara$trrmallytz. .

C = Pr q' + P.q, = C = (S) (80) + (10) (S0)

'.'. C=900TL

gu halde, t0ketici 100 TL duzeyinde bir gelir kaybrna ug-
ramrgtrr. Tfiketici, gimdi, 910 TL harcamaklatoplam harca-
mastnt 110 TL artlrmt$ttr. Demek ki, ttjketici, toplam har_
camas.tnt, ufradtfr gelir kaybrndan daha fazla.artrrmakla,
kug0k de olsa reel harcama dilzeyinde bir.artrg pallamrgtrr.

- 
Bu nedeqle, t0ketici gimdi, gtiphesiz, daha mrireffehtir.

: 1.31

.2
Fayda. fonksiyonu U=QrQi bigimin_d.e olan bir t0_

keticihin her bir mala iligkin tazmin editmig tatep fonk-
siyonlarr a9a$rdh verilmigtir.

1 .Tiiketici Davnnrclarr

... c =.'il(ot u)r'"rif = s Vto;ruyrt; ry;
Buradan, t0keticinin fayda d0zeyini, mal fiyailan ve do-

nein harcama tutarr cinsinden itade edebiliriz.

... vT= c 4 il-

(6,75) PlP;

1

(6u/6cI

. Bu.egitliklergergekte, Marshall,cr talep fonksiyonlanndan
bbgka bir $ey deSildir. Demek ki, t0keticinin harcama fonk-

Bir t0keticinin dolaylr fayda fonksiyonu, aga!rda verilmig-
tir. ,'

no.U= "
(6,75) PlP:

Bu t0keticinin, (q') ve (q2) mallarr Marshall'cr talep fonk-
siyonlarrnr bulunuz.

T0keticinin bilt'ge denklemini ve dolayll fayda fonksiyo-
nunu, genelgosterim bigimiyle, yeniden ifade edelim.

C=Pr.gr+ Pe.Qa

U=f{Pr,Pz,C)

(6C/6P.,) ve (6C/6Pr) degerterinin neye egit ot-
duklannr,'srrasryla b0tge denkleminden ve dolaylr fayda
fonksiyonundan hareketle, aragtrrahin,

C=Pr.Qr+Pz.ga

(6C/6Pl) = Q1 Ve (6C/6Pj = q,

U = f (Pr, Pr, C) =+ (6C/6P1) =.- (-r-ffi

U =.f (P1, Pr, C) =r (6c/6Pa) ='-i99/f3.1

' Yukarrdaki egitliklerden kolayca agalrdaki sonuglara ula-
grIr.

(6c/6Pr) = (6c/6P1) =" Qr'= - fM,u.tl)
(6u/6C)

(6U/6P")
(6c/6Pz) = (6G/6P2) =+ qr= - jlj: i::li

2

c

Qr=

Bu triketiciqin harcama fonksiyonlrnu bulunuz.

trit<eiiciriin. bfr tge denklemihi otugiurat r m.

C=Pr.gr+Pz.Qz ; .

' B0tgedenkleminde, (q') ve (Qz) yerine bunlara'ait tazmin
edilmig talep fonksiyonlannr koyalrm.

Qz=

c=P,, ;lw .",.
V 4P1

harcama fonksiyonuna
fayda fonksiyonunu elde

Trlketici harcama
den duzenleyelim..

c-

Problem:1

c=V1o,es1ere2lu"
3/-----:-

i tl ze reiu" bigiminde bir
sahip'olan bir l'lketic:nin dotaylr
ediniz.

fonksiyonunu aga0rdaki bigimde yeni-

45

?P., Uo'P2

2Pl Uo

P2

ze,ef,u"

(0,25)P f|u'
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siyonu ve dolayh'layda {onksiyonunda.n hareketle, mallarln

baya$r veya Marshall'ct lalep fonksiyonlartna ulagmak

milmkund0r. Bu bilgilerin rgt$t alttnda, problemi kolayca 9o'

zebiliriz.

(6U/'bP,)
qr=--:-J +" (6u/6C)

c.Pl
0r=J

3Pt

(6U/6P,)
q2= - j- ::+

(6U/6C)

0' 2C.P,,
0c= 

-
3Pt

ct (6,75) P1F;
vr =.---:--;;

(6,75) pipi 9c'

2c1
Qe= -:--

3
(6,75) P1P2

2
(6,75) PiP2
--.-- ,;-

3C

1.34
.?

,Fayda 
fonksiyonu U = Q r Qi bigiminde olan bir tiiketibi-

nin tazmin edilmig talep fonksiyonlan agallda verilmigtir.

a) Qapraz i.kdme etkilerinin simetrik oldu$unu gosfliii.
b) e.r1 + 8rz = 0, yani (qr) malt tazmin edilmig talebinin

(Pr) ve (Pr) fiyatlarrna kargt esnektik katsaytlan toplamtntn

sif rr oldulunu g6bterinii.

t 
['H'u="*,,1=[ 

t*'"=*J
(q,) thlep fonksiyonunu daha agik yazarak, (Pj!e g6re

krsmi tirrevini alalrm.

:+ gr= 4-'B e';" u''" e r*

-t1'Prto 
ut" pr''

Qr=

Lt=

Qz=

V9. Q2=

r*r = *ro
$imdi de, (Qr) lalep fonksiyonunu daha aglk'yazarak,

(Pr)b gore. krsmit0revini alaltm.

. 1/3 -1l3 113 113

=+ 9z=2 P2 U Pi

d!.1 =.(4,1 21" pl!"
6P.t 3

46

1E -2t3UPr

.l

(414-t't =f-1 zt't = e"l).e'3' -3.

b)e..= 6Qr . Pt 
- 

' 2

6p., Qr 
ett = - 5

"'"= 
zc'o';e.,'

-'"\ 
= 

"''t.

c
0.5 -1

4C P1

=0

1.35

T0keticinin (qr) mah tatebinin, yine bu maltn fiyalrna olan

ikame esneklik katsayrsr sorulduluna gdre, bu katsaytyt da

igeren Slutsky. denklemini yazal tm.

- €11=.811- €16:Vr ,:* t11= e11* €tC'Vt

$imdi, strasryl4, (qr) mah talebinin fiyat esnekli$i (ett)'i'

gelir esneklili (er")'yi ve bu maltn tOketicitoplam harcamast

igindeki payr (vf i bulaltm.

22E"*prz=-TtT

Bir t0keticinin 1q.,1 malt Marshall'ct talep fonksiyonu

g1 = 4Co.s.Pr:t kiigimindedir. Tiiketicinin b0t0n mallara

ydnelik donem harcamast C = 100 TL oldu$unda, (qt) malt

ialebinin kendi fiyatina' olan ikame'esneklik katsaytsr (et'),

hangi de$eri ahr?

o.s -2- P.
er1=:4C Pr ---os J

4C-'- P,|'

_o,s^_1'P,e, P'4C P1

c

44'y <=- =- ;. V1= 0r4

co'u f99 :

Elde. ettilimiz bu biiyOkl0kleri, esneklik katsaytlart cinsin-

deh ilade edilmig Slutsky denkleminde.yerlerine koyaltm'

drr= €fl* €16.v1 :4 e11= (-1) + (0;5). (0'4)



1 .Tilketici Davnruglart

"' 
8tt: - 0,8

Problem:1

itci mal t0keten bir tiiketicinin (q,) matrna itigkin

Marshall'cr ve tazmin edilmig talep fonksiyonlarr aga!rda
verilmigtir.

Marshall'crtalep fonksiyonur q,'=9J 31.: Pr.

2Pr

Hicks'sil tatep fonksiyonu: q1= t l',H;.t, lo'u- t

Mallan srrasryla Pr = 20 Tltbirim ve P, = 20 TUbirim fi-
yatlardan satrnalan tUkethi, nei iXi mala toplam Olarak
C = 380 Tl.harcamaktadrr.

Durum bu iken, (q1) nat' fiyatr 12 Tl/birime.d0gm09t0r.
Bu olgu, kugkus0z, t0keticinin (qr) matt talebini etkileyecek-

'tir. 
Bu bilgilerin rgrlr altrnda,
a) tuketicinin (q') mah talebi kag birim degigir?

b) Bu de$igmenin,

ba) ne kadan Hicks ikame etkisi, ne kadan Hicks getii
etkisiyle olmugtur?

- bb) Ne kadan . Slutsky ikame etkisiyle, 1e kadarr
Slutsky gelir etkisiyle olmugtur?

a) (O'i rn"t, fiyatr dugmed'en ve diigtukten soriraki (q')
mah Marshall'cr taleplerini bularak, talepteki degigmpyi be_
lirleyebiliriz. i '

o, _ C+ 2Pe- P' _ 880 + 2(20) - 20': 2P, --leo) . 'i 9r= 10 '

', 
o, = 

C + 2Pz- P 1- BB0 + 2(20) - 12

. . Buna gore, triketicinin (qr) malr talebi Aq.= 7 birim art_
mlgttr.

b)

. ba1 (q.,) mah fiyatrnrn degigmesinden dhcekiverileri (qr)
mah' Hicks'gii talep fonksiyonunda yerleiine koyahm.

. 9r=1Pr(uj+zl ro'u-1 = to=[(20)(Ul+z) 10,s..,' ;. .' P, J ': t ?Ot-l -'

.'. Uo= 119
(P') fiyatrnrn dijgmesihin yarattr!r ikame etkisini bulabit-

m9k 
iSin, t0keticinin daha once elde etti$i Uo__119 faydasr,sabit katacak bigimde, fiyat deligikiigindJn *nrafi tq,imafi

, Hicks'gil talebini bulmamrz gerekir.

Q,=1 F"(uizt to'-, - 0.,= J 
(2b) ('lrs+z).,o's-,.-.P,'t114ll-l

"' q. = 13,2

offior
.'' 

$u halde, (qr) mair tatboinoe.t<i 7 birimlik deligmenin 3,2
birimi Hicks ikame etkisiyle, geriye kalan 3,8 birimi ise Hicks
gdlir etkisiyle ortaya grkmrgirr.

bb) Triketicinin, (qr) malr fiyatrnrn,d0gmesinden sonra,
diigme 6ncesi..mal bilegimini satrnalmasr halinde.harcaya;
calt para miktannr bulmamrz gerekir. irle var ki, bunun igin,
ttketicinin baglangrgta kag,birim (qz) mah atdrlrnr da bitme-
liyiz.'

b: Pt q1 + P2 q2 =+ 380 : 2O(1.O) + 2Oq2

' "' Qz = g birim

$imdi, t0keticinin Stutsky ikame etkisiyte, her iki mbla,
loplam olarak kag lira harcamrgcasrna davranaca$rnr bu-

! : ..

C=Pr Qr+Pe Qz + C= 12(1O) +20(g)

... c=gbott .-.,'
Buna gdre, t0keticinin Q = 300 TL ddnem harcamasr ile

ne kafiar (q') matr talep edecelini bulabiliriz.

Qz

' 
O._C+2Pr- 

P, _900 +2(20) -:12' 2P, 2(121

9z

-v.;.

$u halde, Slutsky ikame etkisiyte t0ketici 3,7 birim,
Slutsky gelir etkisiyle ise O,g birim (q.,) halr talebini ar_
tlrmrgtrr. ,

Qdz0m sonuglarrna dikkat editirse, Sluisky ikame etkisi,
; Hicks ikaine etkisinden daha g0ghidtir.. Buna t<argrtik' Slutsky gelir etkisi, Hicks ge!!r etkisinden Oana zayrftrr.

Yine, okuyucu, gdzden kagrrma.mitlOrr fi,' Hicks ikame etki_

l.rd". 
t0keticinin baglangrgtaki fayda d0zeyi sa-bit kaltrken,

Slutsky ikame etkisinde tiiketici baglangrgtakine kryasla
daha yr.rksek bir fayda drizeyine utagmaftJO,r. eu, Siutstye

47
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gore, fiyat de[igmesi sonucu ikame yoluna giden ttiketici-

nin, bir baktma, odullendirilmesidir.

iki mal t0keten bir t0ketici igin (qr) malr Marshall'cr talep'

fonksiyonu 9r = Pr- 0'7.P20'3.C0,7 olarak tahmin edilmigiir.

Dikkatle bakrldr$rnda, bu talep fonksiyonunun parametrik

tutarlrhktan yoksun oldufu gor0lmektedir. Talep fonksiyo-

nunun parametrik tutarlrh!rnr, Slutstcy denklemine uygun
olarak herhangi bir bigimde sallayrp yeniden yaztntz.

_ Marshall'cr talep fonksiyonlarrnrn temel dzelliklerinden
'birisi, srfrr derecesinden homojen olmalarrdrr. Bir.bagka
deyigle, t0ketici geliri ve mal fiyatlarrnda, aynr anda, aynr
yonde ve aynr oranda ortaya !rkacak defigmeler;
tiiketicinin belirli bir.mal talebini etkilemez. gimdi, problemde

verilen talep lonksiyonunun hclmojenlik derecesini
aragtrrahm.

(te'; -:'1o:t 6R"10't 1tc)o't- r'o't plo'tro;tp]tto'tco't

,(-o,z+ 
0,3+ o,7) 

e'1,, e|. Co,t.= t 
o,r 

. q.,

-0.7 0.3 0.7l , (tP, (tc)

. G6rrildtlQ0 gibi, problemde verilen tatep fonksiyonunun
homojenlik derecesi k = 0,3't0r. $u halde, yaprlacak i$; talep
fonksiyonunun homojenlik derecesini k=0 krlacak bigimde
parametre de$igiklili yapmaktrr. Bunu saQlayan, pek gok
segenek vardrr. Bunlardan bir kagr agalrda gosldrilmigtir.

Q', = P ro't Plt cno
" -.

g', = Prt Pl't co't

Q,, = P ro't P" C'o''

Yalnrzca iki mal tiiketen bir ttiketici dffrem ha.rcamaslntn
ttimiln0 bu iki mala yapmaktadrr. Bu triketici igin mallarrn

.her ikisinin de dnemsiz mal olamayacalrnr g6steriniz.

Bu t0keticinin b0tge denklemini olugturarak, bunun top-
lam differansiyelinialahm. ' ,

C=Pr!r+Page

p-l ot, * tploq, .- (P)oer+ 1!910q.dC=("-)dP1+(J"
. 6Pr 6q, 6Pz' . '6Qz

Mal fiyatlarr de$igmedigine gdre, (dp1= 0) ve (dp2= 0)
de!erlerini. toplam'diff eransiyel denklerninde yerlerin e koya-

1

dc = 1^6c 1oq., + f9; oq,6qt 6q,
Ktsmi t0reVleri alarak, yukarrdaki denklemi yeniden du-

zenleyelim.

dC=Prdq,+P2 dq2

$imdi, bu denklemin her ikitarafrnr (dO)'ye b6lelim.

rto. ,dQi. ,1=Pr(*)+Pzou tdc'

.Mdlann her-ikisinin de dnemsiz olmasi a$a!rdaki egitsiz-

liklerin gergeklegmesini ge rektirii.

t$l<o ve td,l. l.o :-dc - 'dc
' Mdliyatlan pozitif oldugiindan boyle bir durumfla, yuka-

ndaki egitlik gerfeklegemez. Bu nedenle, iki mal t0keten bir

t0ketici igin mallardan ancak birisi dnemsiz olabilir. Her iki-

sinin'de aynt zamanda Oneinsiz olmasr m0mkun delildir.

Slutsky denklemihden yola grkarbk bir malrn Giffen matr

olabilmesinin gartlannr irdeleyiniz.

Talep yasasrnd'gdre bir malrn fiyatr arttr$rnda onun ta-

tebi d0ger. istisnai de olsa b6yle davranmayan-mallar var-
drr. Bu trir mallara Giffen mah denir. Giffen mallarrnda talep
deligmesiliyat deligmesiyle aynr ydndedir. Bir bagka de-
yigle, malrn fiyatr arttrlrnda lalebi artmakta, fiyatr d09t0-

lrinde iSe talebi de d0gmektedir. Bir bagka deyigle, (er, r 0)

olmaktadrr.

$imdi, Slutsky denklemini esneklikler cinsinden ifade
ederek bir mahn Giffen malr olabilmesinin gartlarrnr irde-
leyelim.

. €rr=€trl9rC.Vr

Mahn Giffen malr, yani (er, t 0) olabilmesi yukandaki

egitli[e g6re aynr zamanda aga$rdaki egitsizliklerin de ger-
geklegmesini gerektirir.

(err - erc. vr )> 0 i. rrr > €rc. Vr

Ulagtrlrmrz son egitsiziilin sol tarafrnda yer atan ikame
esn--klik katsayrsr (e.,., ), her zaman negatiftir. Negatif bir

b0yiiklu!0n kendisinden bUyrik otdu$u b0trin.de!erler, ne-
gatif olmak zorundadrr. Bu nedenle, egitsizligin sa! yanrnda

yer alan (erc .vr ) ifadesi de negalif olmak zsrundadrr. (v1);,

tuketicinin sdz konusu mala yaptrlr harcamanrn donem
harcamasr igindeki oransal pay.rnr gosterir ve bu pay, her
zaman pozitiftir. Bu durumda, egitsizli$in sallanmasr
(e,")'nin negatif de[er almhsrnr zorunlu krlar. (e'" )'nin


